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Nombres complexes

Points abordés

— Nombres complexes.

Exercice 1. Déterminer les formes algébriques et exponentielles (dans l’ordre de votre choix) de
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Exercice 2. Résoudre les équations d’inconnue complexe z suivantes :

1. |z| = |z − 1 + i| 2. |z − i| = 1 3. z(2z + i) = 1

On pourra également donner une interprétation géométrique de l’ensemble des solutions.

Exercice 3. On veut résoudre l’équation d’inconnue complexe z suivante :

z2 − (2 + i)z + (i− 1) = 0 (E)

Dans la suite, a et b désignent respectivement la partie réelle et imaginaire de z.

1. Montrer que l’équation (E) est équivalente au système

{
a2 − b2 − 2a + b− 1 = 0
2ab− a− 2b + 1 = 0

.

2. Factoriser 2ab− a− 2b + 1. En déduire les solutions de (E).

Exercice 4. Soient u et v deux complexes. Montrer que :

|u + v|2 + |u− v|2 = 2(|u|2 + |v|2).

Exercice 5. On note E = {z ∈ C, Im(z) > 0}, et F = {z ∈ C, |z| < 1}.
Montrer que :

z ∈ E ⇔ z − i

z + i
∈ F.
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